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Enunciado y solucion de la practica de INTEGRALES

1.- ¢ Qué funciones son primitivas de la funcién cosx: Tachar lo que no proceda

2sen(x) |2+sen(x) |sen(x+2) |sen(x)

2.- Hallar J'cos(x)dx _
2+sen(x) six<0 2c0osx Six<0
3.- Sean f(x) = , g(x) = . Calcular una primitiva
0 six>0 0 six>0
continua de:
fx) 9(x) f)+9(x) _f)eg(x)

4.- Hallar usando DERIVE una primitiva de x" vneR-{0}..Cémo considera
DERIVE el resto de las variables que no son propiamente la variable de
INTEQIACIONT:..... i ——————————————————

-1
en vez de

¢Tiene alguna
n+1 n+1

Observe que DERIVE ofrece como primitiva

ventaja la primera opcion frente a la segunda?

¢Podriamos indicarle algo a DERIVE acerca de la variable n para que la primitiva sea
n+l

X
n+1

?

Cuando DERIVE al simplificar una integral, responde con la misma expresion, la
mayoria de las veces, es debido a que no existe una funciéon primitiva, o aun
existiendo, no es expresable mediante un nimero finito de operaciones entre funciones

. d
elementales, por ejemplo, Iﬁ

5.- Mediante el método de descomposicion en fracciones simples, calcula en cada
caso ,A, B, C, y D. Calcula la primitiva.

I%dXZ
X° —4xX+3
X +1 : - : ‘

x? +4x+4

X+1

Frianaa

x® —x
Ix a1
-[(x +1)(x? +4)

6.- Calcular jx arcsen(x?)dx =
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Enunciado y solucion de la practica de INTEGRALES

7.- Dadas las integrales siguientes: rellenar el siguiente cuadro.

Primitiva Valor de|Area del recinto limitado por la
la curva, el eje OX para los valores de
integral | x correspondientes.

Hallar el valor de dicha area.

d
j'lz X

(x2 - 2X+ 4)3

j.xln(x+ 3)dx

-1

J.:x cos(3x)dx

J‘_lltg xdx

J'l 1 =

X
o0(x-0.5)

8.- Calcular el area encerrada por :
a) y=6x—-x°, y=x"-2x Representacion Grafica:

b) y*> =x*—x* Representacion Gréfica:

c) Comln a los circulos x*+y?=4, x*+y®=4x
Representacion Grafica:

2 * peespe vea]
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Enunciado y solucion de la practica de INTEGRALES

1
0x-0.5

1.- Calcula dx= . Dibuja la grafica

1 1
>0 para x>0.5y
x—-0.5 x—-0.5

¢Encuentras sorprendente el resultado? |
¢Se ha equivocado DERIVE? | ¢Porque?

Teniendo en cuenta que <0 para x<0.5

(Wue 1IE OCUITE d estd Inegrdl 7

¢Cual seria el valor del area?

— dx ¢on DERIVE. ;Que se obtiene’
0 epx

2.-2) CalcularJ‘
(Porqué? |

b) Con Definir, Dominio de la Variable, p, Real, considerar sucesivamente p<0, p=0y p>0y

. . : . o 1
determinar si es convergente o divergente, en cada caso, la integral IO de
e

p<0 p=0 p>0
Caracter
Valor
3.- Al ser I cosx dx = lim jcosx dx = lim (senb) y no existir dicho limite, pues la funcion senx

oscila indefinidamente entre -1y 1, decimos que I cosx dx ho existe o diverge por oscilacion ¢Qué
0

dice DERIVE acerca de J'Of;osx dx?

4.- ¢Es impropia la integral j ﬂdxi ¢Porqué?
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Enunciado y solucion de la practica de INTEGRALES

5.- Analiza, sin calcularla, el caracter de I:(;)ydx
X—-1)3

6.- Analizar el caracter de las siguientes integrales utilizando el criterio de comparacién con
ayuda de sus gréaficas:

IA
(@)
\Y

Integral Integral de Caracter GRAFICAS
dada referencia

»Senx
J 5 dx
1ox

sz;dx
0 X" +4x+5

® 1
I" @+ X)&c

7.- Analizar el caracter de las siguientes integrales utilizando el criterio de comparacion en el
limite y/o con ayuda de sus gréaficas:

Integral integral | Limite del cociente | GRAFICAS Carécter
dada de de funciones.
referencia

© 1
L.ex_gxdx

RN
Lref_ldx

I: 1 dx

J1+x3
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8.- Aplicando la definicion de integral impropia y con ayuda de la grafica, calcular el area del
recinto limitado por la funcion y el eje x en el intervalo propuesto

f(x) |2kl |GRAFICA Integral | que |Calculo Caracter de I.
dasS mediante limite |Valor de S
1
(x-0.5) (0] I
_1 IR
X2 4+2X+2
sen’x [0,00) I
1
1 |
xvx?-1 ( ’OO) |
Inx |(0,1] I

9.- Si la funcion y == gira alrededor del eje x para x>1, engendra un solido de revolucion,
X

Ilamado a veces Horno de Gabriel, cuyo volumen V nos lo proporciona la integral impropia

Lw n(é)z dx -

La superficie de revolucion de dicho solido viene dada por S= znff(x) 1+ (f'(x))%dx =

2nj°°l 1+ L 4. Calcula con DERIVE,
1 X X4

¢Cuénta pintura cabe en el Horno de Gabriel, si la unidad de longitud en la recta real es el dm?

¢ Qué cantidad de pintura se necesita para pintar el exterior del Horno?

Una vez repuesto/a de la sorpresa intenta dar una explicacion.

5 * 9 e =g
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1.- Con funciones dadas por su ecuacion cartesiana:

Enunciado y solucion de la practica de INTEGRALES

Funcion y =coshx y=In(1-x?) x? y? y? =2xe™
9 5
Superficie engendrada al girar |Longitud del arco|Area del triangulo curvilineo Volumen del solido engendrado al
Aplicacion la funcion alrededor del eje de |de curva desde |determinado por los puntos girar la curva alrededor de su
edida abscisas en [0,1 x=0 hasta x=1/2 /35 asintota.
Gréfica
aproximada
Planteamiento
del problema
Resultado
6 ’ . ok Topodgrafia 7| Departamento
| Universidad Politechica : 1 [ Unidad Docente
S Qe e | | segenera  ovenea | 56 Meiemaes -
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2.- Con funciones dadas por sus ecuaciones paramétricas:

Funcion X =cos®t {x:t—sent X =cos®t x:etcostt |:0 ni|
e|0,—
y=sen®t y=1-cost y =sen’t y = e'sent
Area encerrada por la | Volumen engendrado por |Perimetro de la curva. Superficie de revolucion
Aplicacion curva. la rotacién del area engendrada al girar la curva
pedida encerrada por un arco de alrededor del eje de abscisas.

la cicloide y el eje X
alrededor del eje Y

Gréfica
aproximada

Planteamiento l
del problema

Resultado

7 * £ iz T
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3.- Con funciones dadas en forma polar:

Enunciado y solucion de la practica de INTEGRALES

Funcién r=1+cosa r = 3sen(2a) r=2(1-cosa) r, = 3cosa
r,=1+cosa
Longitud de la curva. Volumen engendrado | Superficie que engendra al girar alrededor del | Area com(n a ambas
Aplicacion por la rotacion de la | eje de simetria (polar). curvas.
pedida curva alrededor del
eje polar.
Gréfica
aproximada
Planteamiento

del problema

Resultado
8 +
e
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