Propiedades de orden en R

Reflexiva: X<X VXxeR
Antisimétrica: X<y ey<Xx = x=y VVxyeR
Transitiva: X<yey<z =>x<z VVXVy,zeR

Total: X<y, oblen,y<x VXyeR

Compatible y < y =>x+z<y+z VXyzeR
con la suma:

Con el _
producto: SI >0, X<y = x-z<y:-z VXYV, ZeR

S1 z<0,x<y =>X-z2y-z VXYyzeR
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Valor absoluto de un numero real

X|=d(x,0) =1

X si x>0

VX eR

=X SI X<0

1 2
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Propiedades del valor absoluto de un ndmero real
VX,y € R, se verifica:

X|>0
X|=0<x=0
X+ Y| < |X|+]y]
X-y|=x|-]y|
X —y|=||x| =]y
Teorema fundamental del valor absoluto
Si y>0 [|x|<y=-y<x<y
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Conjuntos notables: Intervalos

Intervalo cerrado [a,b]={xeR/a<x<b}

Intervalo abierto (a,b)={xeR/a<x<b}

Intervalo semiabierto
(a,b]={xeR/a<x<b}
[a,b)={xeR/a<x<b}

Intervalos infinitos

(—oo,b]={xeR/x<h} (-0,b)={xeR/x<bj
[a,0) = {X cR/a< X} (a,00) = {X < R/a<xi
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Entorno de centro a y radio o
E(a,0)=(a-d,a+d)={XxeR/a-d<x<a+d}

Entorno reducido de centro a y radio o
E*(a,0)=(a-0,a+0d)—1{a}

En general, un entorno de un punto es un
Intervalo abierto que contiene a dicho punto

SI AC R, un numero real “a” es un punto de
acumulacion de A cuando

VE*(a,8) se verifica que E*(a,0)nA# QD

Unidad Docente de Matematicas



Consecuencias:

 En todo entorno de un punto de
acumulacion de A, hay infinitos

puntos de A.

* Los conjuntos finitos carecen de
puntos de acumulacion.

e Un conjunto infinito y acotado

posee al menos un punto de
aciimiilacidon
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Un conjunto A esta acotado inferiormente si
existek e R tal que k<a,VacA

Se dice entonces gque k es una cota inferior de A

Un conjunto A esta acotado superiormente si
existe ke R tal que a<k,vVacA.

Se dice entonces que k es una cota superior de A.

Un conjunto A es acotado si esta acotado inferior
y superiormente.
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El extremo inferior o infimo de un conjunto A es
la mayor de las cotas inferiores de A. EXxiste
siempre gue A esta acotado inferiormente.

inf(A)=méax{k e R/k es cota inferior de A}
St inf € A, se le denomina minimo de A.

El extremo superior o supremo de un conjunto A
es la menor de las cotas superiores de A. Existe
siempre que A esta acotado superiormente.

sup(A) =min{k e R/k es cota superior de A}
Si sup(A) € A, se le denomina maximo de A.
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